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Ime i prezime: Poeni:

1. Dokazati skupovnu jednakost:
(AUB)UC =AU (BUCQC).

[6 poena]
Rjesenge:
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Table 1: Istinitosna tablica

2. Date su f-je f(z) = 9%1 ig(z) = % Ispitati da li su funkcije bijekcije, na¢i f~1(x) i fogo f=1.
[6 poena]
Rjesenge:
Da bi funkcija f bila injekcija mora biti:
(a) Injekcija - (Vz1,22 € A)(x1 # 22 = f(x1) # f(x2)), odnosno JCITH = IQTH >x+l=x+1=
r1 = T9, Sto znadi da je funkcija 71 — 17.
b) Surjekcija - (Vy € B)(3z € A)(y = f(x)), odnosno 2L = yo: 29 = 5yo — 1. Provjeravamo da li
5
je f(xo) = yo, tj. f(xo) = &”‘)EJ = yo. Funkcija f(z) je "na”.
Funkcija f(z) je bijekcija.
Za funkciju g(x) dokazujemo analogno.

Inverzna funkcija funkcije f(z) je f~!(z) = 5z — 1.

152—8
—-35 °

Slozena funkcija fogo f~! =

3. Koristeé¢i metod matematicke indukcije dokazati:




(@) 1-3+2-4+43-5+--- +n(n+2) = 2otlentD)

Rjesenje:
Zan=1vazil-3=129 /.
Za n = k pretpostavimo da je jednakost tatna 1-3+2-4+3-5+---+k(k+2) = w .

Ispitujemo da li jednakost vrijedi za n =k + 1.

1-342-4+3-5+4--+ (k+ 1)(k + 3) = GHLEEEE9)

MEEDORT) | (k4-1)(k+3) = EEL [k(2k+7) +6(k+3)] = EFL[2k(k+2) +9(k+2)] = EHUEECRE)
(b) 912" —3n —1,zan > 2

Za n =2 imamo 9|9

Za n = k pretpostavljamo 9|22F — 3k — 1

Za n = k + 1 dokazujemo:

9|22k+1) _3(k+1) —1

9|4 - 22k — 3k —4

94 -2% — 12k — 4 — 9k

94 - (2% — 3k — 1) —9%k
po pretpostavci djeljivo sa k
[6 poena]
4. Rijesiti binomnu jednacinu: 2% + 64 = 0.
Rjesenje:
2= /—64,p=64,0 =T.
7= W(cos% +isin ¢+§’”) k=0,1,2,3,4,5
21 = V3 + 1,
z9 = 24,
z3=—V3+1i,
2= —V3—1,
z5 = —21,
26 = V3 —i.
[6 poena]
5. Naéi A",n € N ako je A = < _32 _21 >
Pokazati da vazi A2 — 24+ 1 = O. [6 poena]
Rjesenge:
Intuitivno dolazimo do A™ = 27_1;—711 —( Qin— 1) > , Sto trebamo dokazati matematickom indukcjom,

a zatim provjeriti jednakost iz zadatka.

Napomena: Rjesenja zadataka obrazloziti. Ovaj papir obavezno potpisati i predati sa rjeSenjima.
Vrijeme za rad: 90 minuta.



