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Pitanja za zavrsni ispit iz Matematike 3
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Definiciono podrucje funkcije (primjeri)

Definicija granicne vrijednosti funkcija (Hajne i Kosi)
Uzastopne grani¢ne vrijednosti (primjeri)

Neprekidnost funkcije i totalni prirasta;j

Definicija parcijanlog izvoda

Parcijalni izvodi (primjeri)

Kada za funkciju kazemo da je diferencijabilna u tacki a?
Diferencijal funkcije u tacki a

Diferencijal funkcije (primjeri)

. Parcijalni izvodi drugog reda i Svarcova teorema (definicija i primjeri)
. Diferencijal visSeg reda (definicija i primjeri)

. Tajlorova formula i polinom za funkcije dvije nezavisno promjenljive
. Ekstremi funkcije (definicija)

. Silvesterov kriterijum

. Uslovni eksterm

. Definicja i primjeri dvostrukog integrala na pravougaonom podrucju
. Darbuove sume i njihive osobine

. Dvostruki integral na podrudju integracije koje nije pravougaonik

. Osobine dvostrukog integrala

. Povrsina ravnog lika (primjeri)

. Smjena promijenljivih u dvostrukom integralu

. Polarni koordinatni sistem

. RjeSavanje dvostrukih integrala uvodenjen polarnih koordinata — primjeri
. Trostruki integral (definicija i primjeri)

. Osobine trostrukih integrala

. Smjena promjenljivih u trostrukom integralu

. Smjena promjenljivih cilindri¢nim koordinatama — primjeri

. Smjena promjenljivih sfernim koordinatama — primjeri

. Koristenje trostrukih integrala za racunanje zapremine — primjeri

. Definicija i osobine krivolinijskog integrala prve vrste

. Svodenije krivolinijskog integrala prve vrste na odredeni integral

. Definicija i osobine krivolinijskog integrala druge vrste

. Potreban uslov za postojanje ekstrema funkcije i stacionarne tacke (definicija i primjer)



34. Izracunavanje krivolinijskog integrala druge vrste — primjeri

35. Grinova formula — primjeri

36. Definicija i osobine povrsinskih integrala prve vrste

37. lzrazavanje povrsinskih integrala prve vrste preko dvostrukih — primjeri
38. Definicija povrsinskog integrala druge vrste

39. Formula Gausa-Ostrogradskog — primjeri

40. Formula Stoksa

Primjeri za zavrsni ispit iz Matematike 3

1. Nadi definiciono podrudje funkcije:
a. z=In(y?—4x+8);
b. z=sin"'(x? + y?);
c. z=cos {(x—y);
d. z= ﬁ;—_yg;
e. z= %
2. Nadi uzastopne grani¢ne vrijednosti:

a. f(x,y) = % u tagki T(0,0);

b _ nyZ V‘k‘ .
. flx.y)= m u tacki T(0,0);
¢ fley)= xz’f"yz u tacki T(0,0);
d. flxy) = x"fy u tatki T(0,0).

3. Nadi parcijalne izvode sljedecih funkcija:

a. f(xy)=In2x*+y?)

2
b f(xy)=—X
X2 4y
c. f(xy)=sin(xy+y?)

o

f (X, y) =sinXxsiny + cosxy
f(x,y) =arcsin(2x + 3y)
f. f(xy)=€"+In(2xy)
4. Nadi diferencijal funkcije:
z = x2y* — x3y3 + xty?;
b. z= %In(x2 + y2);
Ty,
x—y'
d. z=arcsin=.
y

C. z=

5. Nadi parcijalne izvode drugog reda:
a. flxy)=x%
etV
b. f(xy) ==

c. f(x,v)=xIn(xy).



6. Naci diferencijale drugog reda:

a. f(x,y) = e*sin(xy);

b. f(x,¥v) =In(2+ x+ xy).
7. lzraCunatiintegral:

a. jf sin(x + y)dxdy;
Osx<y
s
OS}'EE

b. H (x* + y®)dxdy;

0sx<1
Osy=x

C. J‘J. (2x% + y? + 1)dxdy;

0=x=1
0sy<sl-x

d. jf (x + y)dxdy, gdje je D oblast ograni¢ena linijamay = xiy = x?.
D

8. lzracunati povriinu P oblasti ograni¢ene linijama:
2

— x .
a. y — x;}’ - '2_1
b. x=0y=0y=1,x=2,xy=1,
x2 y2 _
C. ? + F = 1.
9. Pomocu smjene promjenljivih polarnim koordinatama izracunati integrale:

a. Jf, Jr?—=(x?+y?dxdy; gdje je D oblast ograni¢ena kruznicom x* + y* — rx =

0.
b. ffD In(x? 4+ y?)dxdy; gdje je D oblast ograni;ena kru\nicama y? + x? = e?, x? +
2 4
y? =e*,

10. Izradunati integral:
1 R _ _ _
a. [ff, Tiryis dxdydz gdiejeoblast V:0 s x<1,0<y<1-x0<z<1
x—y.
b. JIf, [ny - (?y__] dxdydz;gdjejeoblastV:1<z<2,0<x<1,y <xz

2_y2)3,-l"2
11. Uvodeci cilindri¢ne koordinate izratunati integral [ff, zm dxdydz ukoliko je oblast
Vix?+y?2<2x,y>00<z<a.
12. Uvode¢i sferne koordinate izradunati integral fffp (x*> + y*)dxdydz gdjeje V:z > 0,1% <
2 Ey2 < REQ<F<R,
13. Izracunati zapreminu oblasti ograni¢ene datim povriinama:
a. Z=x? +y% 2=2% 429 y=m, y =%
b. 2x?+ z? = 4ax, 2y?* + z* = 2a?;
c x=0,z=0,y=1y=3x+2z=3.



14.

15.

16.

17.

IzraCunati krivolinijske integrale druge vrste:
a. gﬁ xydx + (x + y)dy; gdje je [ luk parabole y = x? od 0(0,0) do B(1,1).

b. gﬁ 2xydx + x*dy; gdje je I luk kubne parabole y = x* od 0(0,0) do B(1,1).

Pomodu Grinove formule izraCunati integrale:
X

2 2
a. ﬁ (xy +x+y)dx+ (xy + x — y)dy gdje je | elipsa~;+i)% = 1

a

b. ﬁ Jx?% + y2dx + y[xy +In(x +/x? + yz)]dy gdje je [ linija koja ograni¢ava
oblast1 < x <40y <2
IzraCunati povrsinske integrale prve vrste:

a. I=[f (z + 2x + gy) dS, gdje je S dio ravni g + % + % = 1 koji leZi u | kvadrantu.
b. I = [f; (x*+y?)dS, gdje je S dio konusne povrii z* = x* + y* (0 < z < 1).
Primjenom teoreme Gausa-Ostrogradskog izracunati @S 2dxdy + ydxdz — x*zdydz ako je

S povrs koja ogranicava tijelo V: 4x? + y2 + 422 < 1,x = 0,y = 0,z = 0 orijentisana
vektorom vanjske normale.
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